
������ PAT 1 (�.�. 52)

������ 1   �������ก	��
1. ก�
��������ก���������������	  {−2,−1, 1, 2}

��� !���"����	#�$��%&�%�#
�'
�(�)*��+���,(
1. 2.∃x∃y[x ≤ 0 ∧ x = y + 1] ∃x∀y[x ≤ y ∧ − (x + y) ≥ 0]

3. 4.∀x∃y[x + y = 0 ∨ x − y = 0] ∀x∀y[ x < y ∨ x > y ]

2. ก�
������  p, q, r  ��+�����(��
�)(
�4
"���'
�	#�$��%&
ก. 5�
  �%�#
�'
�(�)*��+�(�)* ���'  p  ���  q ∧ r p ∨ [(q ∧ r) ⇒ p]

�%�#
�'
�(�)*������ก��
". 5�
  p  �%�#
�'
�(�)*��+���,( ���'  r  ���  (p ⇒ q) ∧ r

�%�#
�'
�(�)*������ก��
"����	#�$��%&��+�(�)*
1. ก.  56ก  ���  ".  56ก 2. ก.  56ก  ���  ".  7)�
3. ก.  7)�  ���  ".  56ก 4. ก.  7)�  ���  ".  7)�

3. ก�
���  A  =  {0, 1, 2, {0, 1, 2}}  ���  P(A)  �����	ก�
��*"�*  A
�)(
�4
"���'
�	#�$��%&
ก. A ∩ P(A) = {0, 1, 2}

". n(A − P(A)) < n(P(A) − A)

"����	#�$��%&��+�(�)*
1. ก.  56ก  ���  ".  56ก 2. ก.  56ก  ���  ".  7)�
3. ก.  7)�  ���  ".  56ก 4. ก.  7)�  ���  ".  7)�

4. ก�
������  A  ��+���	��
	��"�*��ก
�  x3 + x2 − 27x − 27 = 0

                  ���  B  ��+���	��
	��"�*��ก
�  x3 + (1 − 3 )x2 − (36 + 3 )x − 36 = 0

��+������	"�*A#'*��"����	#�$��%&A ∩ B

1. 2.[−3 5 , − 0.9] [−1.1, 0]

3. 4.[0, 3 5 ] [1, 5 3 ]
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5. ก�
������  S = x
x

x2 − 3x+ 2
≥ x+ 2

x2 − 1

A#'*��"����	#�$��%&��+������	"�*  S
1. 2. 3. 4.(−∞,−3) (−1, 0.5) (−0.5, 2) (1, ∞)

6. ก�
������  ���  S = [−2, 2] r = {(x, y) ∈ S × S x2 + 2y2 = 2}

A#'*��"����	#�$��%&	
��
�������	"�*  Dr − Rr

1. 2. 3. (1.2, 1.4) 4. (1.4, 1.5)(−1.4, − 1.3) (−1.3, − 1.2)

7. ก�
������  ABC  ��+��6��
����%G!��%G�%��
�  AB  !
'  ��#'!2

5�
  ���'  cot C  �%�#
��#
ก����#
��BC3 + AC3 = 2BC + 2AC

1. 2. 3. 1 4.1

3

1

2
3

8. 5�
  x > 0  ���  ���' �#
"�*  x  �!6#��A#'*��	#�$��%&8x + 8 = 4x + 2x+ 3

1. [0, 1) 2. [1, 2) 3. [2, 3) 4. [3, 4)
9. ก�
������ ���A = {(x, y) x2 + y2 = 1}

B = {(x, y) x2 + y2 − 10x − 10y + 49 = 0}

5�
  ���  ���' ��!��
*�
ก�P��%G��+�$�$�����'#
*(P�  p  ���  qp ∈ A q ∈ B

��#
ก��"����	#�$��%&
1. ��#'! 2. ��#'!5 2 2 + 5 2

3. ��#'! 4. ��#'!2 5 5 + 2 5

10. ก�
������  E  ��+�'*�%�%G�% Rก���!6#�%G(P�!��"�*$S����� ��
  x2 − y2 = 1

5�
  E  7#
�(P�  (0, 1)  ���'  (P���"����	#�$��%&�!6#��  E
1. 2. 3. 4.(1,− 2

2
) (1, 2 ) (1,−1

2
) (1, 3

2
)

2
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11. ก�
������ �������*��ก
�  AX  =  C  ���G�X =







x

y

z








���  A =







1 2 1

−2 0 1

0 1 2







, B =








1 −1 0

2 0 −1
1 4 0








C =







2

−2
3








5�
  ���'  a + b + c  �%�#
��#
ก��"����	#�$��%&(2A + B)X =







a

b

c








1. 3 2. 6 3. 9 4. 12

12. 5�
  ���'  x  �%�#
��#
ก��"����	#�$��%&det







2








0 x 0

0 2 2

3 1 5








−1 






= 1

x− 1

1. 1 2. 2 3. 3 4. 4
13. ก�
������  ���   ��+��'ก�	����%G$�#��#
ก���'ก�	���X6�!��YG*    	�&*Z
กก��    ���u v u v

	�&*Z
กก��  u + v u − v

�)(
�4
"���'
�	#�$��%&
ก. u = v

". 	�&*Z
กก��  u + 2v 2u − v

"����	#�$��%&��+�(�)*
1. ก.  56ก  ���  ".  56ก 2. ก.  56ก  ���  ".  7)�
3. ก.  7)�  ���  ".  56ก 4. ก.  7)�  ���  ".  7)�

14. �)(
�4
"���'
�	#�$��%&

ก. 5�
 ��
���  �6#�"�
 ���' ��Pก��   �6#�"�
an
∞

n= 1
Σ an

". 5�
 ��Pก��    �6#�"�
 ���' ��Pก��   �6#�"�
∞

n= 1
Σ an

∞

n= 1
Σ (1 + an

2n
)

"����	#�$��%&��+�(�)*
1. ก.  56ก  ���  ".  56ก 2. ก.  56ก  ���  ".  7)�
3. ก.  7)�  ���  ".  56ก 4. ก.  7)�  ���  ".  7)�

15. ก�
������  Z  ��+�(�
�'��A)*�����%G�������*ก��   ���  Z3 − 2Z2 + 2Z = 0 Z ≠ 0

5�
 �
��ก)'���	�"�*  Z  �!6#��A#'*   ���'   �%�#
��#
ก��"����	#�$��%&(0, π
2

) Z4

(Z)2

1. 2. 2. 1 + i 4. 2i−2i 1 − i
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16. 5P*����YG*���(P�6ก�ก�'�%��*  5  �6ก  �%�"%!'  4  �6ก ����%�����*  3  �6ก 5�
�!)��6ก�ก�'(
ก
5P*�%���6ก  3  ���&* �!$�#��#��� ���'�'
��#
(���+��%G(��!)�$���6ก�ก�' �6ก�%G��YG* ��* ���
�
� ��+��%��* �%�"%!' ����%�����* 	
���
�����#
ก��"����	#�$��%&
1. 2. 3. 4.1

21

1

22

3

22

3

25

17. ก�#�*����YG*���(P����$R  12  ���� ��+�����A�
�P�  3  ���� 5�
�!)�����$R (
ก
ก�#�*�
  4  ���� ���'�'
��#
(���+��%G(�$������A�
�P�$�#�ก)�  1  ���� ��#
ก��"����
	#�$��%&
1. 2. 3. 4.1

3

1

4

14

99

14

55

18. ��ก
� !��6ก�	]
  2  �6ก��YG*���&* �'
��#
(���+��%G(�$���	���'���+�  7   �!�%G�%�6ก�	]

�6ก��YG*"Y&��	��$�#���!ก'#
  4  ��#
ก��"����	#�$��%&
1. 2. 3. 4.1

3

1

4

1

6

1

12

19. ก�
�������'
��6*"�*��ก�P#���YG*�%ก
��(ก�(*����ก	) 5�
�%���6*ก'#
 145 ���	)��	�
���  165  ���	)��	��!6#  84.13%  ���  15.87%  	
���
��� ���'�������)��)_"�*�'
�
���7��"�*�'
��6*"�*��ก�P#��%&��#
ก��"����	#�$��%&

  Z  1.00  1.12  1.14  1.16

 ������������������
ก��
��������ก  0   !�  Z  0.3413  0.3686  0.3729  0.3770

1. 2. 3. 4.1

31

2

31

3

31

4

31

20. ก�
������"���6�AP���YG*�%ก
��(ก�(*�ก	) �!)�"���6�   �
��
�'4�#
X1 , X2 , X3

�
	�`
���
กa'#
$���#
��+�   	
���
���  5�
   ���'�#
�Z�%G!Z1 , Z2 , Z3 Z1 + Z2 = Z3

��"�4)	"�*"���6�AP��%&��#
ก��"����	#�$��%&
1. 2.X1 + X2 − X3 X1 − X2 − X3

3. 4.X3 − X2 − X1 X1 + X2 + X3

21. ก�
������  A  ��+���	�YG*�������*ก���*�G��$"	#�$��%&
ก. 1 ∈ A

". 5�
  ���'  X ∈ A
1

X
∈ A

�.  ก,	#����G�  X ∉ A 2X ∈ A

(�
�'���"����	#�$��%&��+���
A)ก"�*  A
1. 2. 3. 4.1

2

1

8

1

16

1

32
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22. 5�
    ��+��P��YG*   ���' (
ก�'�
��%G!*'��5Y*�#
! �* �",�!
'����",���&�"�*θ 0 ≤ θ ≤ 180

�
b)ก
(���
�P�ก����#
ก��    ��+����&*��ก���G��'�
7#
�$�ก%G�
�%θ

1.  �
�% 2.  �
�% 3.  �
�% 4.   �
�%2θ
13

2θ
11

2θ
9

2θ
7

23. ก�
������    ���G�  n  ��+�(�
�'����In = (0, 1) ∩ (1
2
, 2) ∩ (2

3
, 3) ∩ ... ∩ (n− 1

n , n)

�#
"�*  n  �%G���!�%G�P��%G��
���   ��#
ก��"����	#�$��%&In ⊆ (2551
2554

,
2553

2552
]

1. 2554 2. 2552 3. 1277 4. 1276

���"#�$�%�&'(�� 24 - 25
�
!  ก, ", �, *, (  ���  Z  ��G*�ก�
�%&  6  	�'�%G�%��
!��"  1  5Y*  6  ��%!*�5'���
ก���
�(
ก
��
!$�"'
  �!�%�*�G��$"��*	#�$��%&
- �
!  �  ��G*�ก�
�%&��
!��"  1  ����  6
- �
!  (  $�#��G*	)��
!  �
- �
!  (  $�#��G*	)��
!  "
- �
!  Z  ��G*	)���
���
!"�*�
!  (

24. 5�
 �
! �  ��G*�ก�
�%&��
!��" 1 ����
!  "  ��G*�ก�
�%&��
!��" 5  ���' "����	#�$��%&��+�(�)*
1. �
! ก  ��G*�ก�
�%&��
!��"  4 2. �
! ก  ��G*�ก�
�%&��
!��"  6
3. �
! Z  ��G*�ก�
�%&��
!��"  2 4. �
! *  ��G*�ก�
�%&��
!��"  6

25. 5�
ก�
����*�G��$"��)G��	)�����%����G*��G�ก�
*���'#
*�
! "  ��� �  �!6#  3  ��
���'(�
�'�')�%"�*ก
���G*��&*�����#
ก��"����	#�$��%&
1. 1  ')�% 2. 2  ')�%
3. 3  ')�% 4. 4  ')�%
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������ 2   ������
!��
	��
1. ก�
�����	���(�
�'���
A)ก"�*��		
�	
�
*	#�$��%&

     �-�                A         B        C                A ∪ B B ∪ C A ∪ C (A ∩ B) ∪ C

   �$��.��
�/�ก      15        17       22         23          29          32                  28

(�
�'���
A)ก����	  ��#
ก����#
��A ∪ B ∪ C

2. 5�
  a  ��+�  �.�.�.  "�*  403  ���  465  ���  b  ��+�  �.�.�.  "�*  431  ���  465
���'  �%�#
��#
��a − b

3. 5�
  ���  g(x)  =  2f(x)  ���'  �%�#
��#
��f(x) = 1
x gof(3) + fog−1(3)

4. 5�
  ���  ���'  �%�#
��#
��f(x) = 3 x g(x) = x

1+ x
(f−1 + g−1)(2)

5. 5�
   ���'  x  �%�#
��#
��1 − cot 20 = x

1− cot 25

6. 5�
  ���G�  ���'  �%�#
��#
��(sinθ + cosθ)2 = 3

2
0 ≤ θ ≤ π

4
arccos(tan 3θ)

7. ���  a, b  ���  c  ��+�(�
�'�(�)* 5�
'*ก��  �%(P�X6�!�ก�
*�%Gx2 + y2 + ax + by + c = 0

(2, 1)  ����%����	�*  ��+��������7��'*ก�� ���'  |a + b + c|  ��#
ก����#
��x − y + 2 = 0

8. �
�
 ��
�%(P�!���%G  ����%(P�ก�
��)���+� Rก�� 5�
����	�*  y = x  	���
�
 ��
(−1, 0)

�%G(P�  P  ���(P�  Q  ���' ��!��
*���'#
*(P�  P  ก��(P�  Q  ��#
ก����#
��
9. ก�
���   ���'  �%�#
��#
��logyx + 4 logxy = 4 logyx

3

10. �
ก�%G�%�#
���!�%G�P�"�*��ก
�  �%�#
��#
��2log(x− 2) ⋅ 2log(x− 3) = 2log2

11. ก�
������  ��
A)ก���5'�%G 3  ���ก�%G 1  "�*  ��#
ก����#
��A =







1 2 4

−3 8 0

1 2 −1








A−1

12. ก�
������  ABC  ��+��6��
����%G!��%G�%  D  ��+�(P�����
�  AC  ���  F  ��+�(P�����
�
BC  5�
  ���   ���'  �%�#
��#
��AD = 1

4
AC, BF = 1

3
BC DF = aAB + bBC

a

b

13. ก�
������  W, Z  ��+�(�
�'��A)*�����YG*   ���  W = Z − 2i W 2 = Z + 6

5�
�
��ก)'���	�"�*  W  �!6#��A#'*  ���  W =  a + bi  ���G�  a, b  ��+�(�
�'�(�)*[0, π
2

]

���'  a + b  �%�#
��#
��

6
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14. ก�
������  a  ���  b  ��+�(�
�'�(�)*�'ก�YG*  a < b  
5�
�#
�
ก�P�����#
���!�P�"�*  P  =  2x + y
���G�  x, y  ��+�$�	
��*�G��$"  ���  �%�#
��#
ก�� 100  ��� 10a ≤ x + 2y ≤ b , x ≥ 0 y ≥ 0

	
���
��� ���'  a + b  �%�#
��#
��

15. 5�
   ��+���
�����"�4)	�YG*     ���'   �%�#
��#
��an
n→ ∞
lim





an+1
2 − an

2

n




 = 4

a17 − a9

2

16. �%�#
��#
��
n→ ∞
lim



3n+ 12n+ 27n+ .....+ 3n3

1+ 8+ 27+ .....+ n3



17. 5�
   ���   ���'  |f(1)|  �%�#
��#
ก����#
��f (x) = x2 − 1
1

0
∫ f(x)dx = 0

18. ก�
������  ���G�  a  ���  b  ��+�(�
�'�(�)*�%G  f(x) = ax2 + b x b ≠ 0

5�
  ���'   �%�#
��#
��2f (1) = f(1) f(4)
f (9)

19. ก�
������  y  =  f(x)  ��+�Rn*ก�A���YG*�%�#
�6*�P��%G  x  =  1  5�
   �Pก  x  ���f (x) = − 4

 ���'  f  �%�#
�6*�P���#
��f(−1) + f(3) = 0

20. �%�)G*"�*�YG*�	ก	#
*ก���!6#  8  A)&� 	��*��#*�����  2  �� ����YG*$��  6  A)&� ����%ก����YG*
$��  2  A)&�  (��%(�
�'�')�%��#*ก%G')�%

21. ��ก
��"#*"��RP	���o�6ก
���YG* �%�%��"�
�#'�ก
��"#*"��  7  �%� (���"#*�����ก�����
(�	#���%�	��*�*�"#*ก���%���G��Pก�%�) (�	��*(��ก
��"#*"��ก%G���

22. "���6�AP���YG*��%!*(
ก���!$��
ก��+���*�%&  1, 4, x, y, 9, 10 
5�
���!`
�"�*"���6�AP��%&��#
ก���#
�Z�%G!��"�4)	 ����#'���%G!*����Z�%G!"�*"���6�AP��%&
��#
ก��   ���'    �%�#
��#
��8

3
y − x

23. "���6�AP���YG*�%  5  (�
�'�����%�#
�Z�%G!��"�4)	��#
ก��  12  5�
�'�$����%G  1  ���  3
"�*"���6�AP��%&�%�#
��#
ก��  5  ���  20  	
���
��� ���'��$����%G  5  "�*"���6�AP��%&�%�#

��#
��

24. ก�
���	
�
*�(ก�(*�'
�5%G���*�
!P"�*������6#��
���#*��YG* ��+���*�%&

 ��"0 (
2)  0 - 9  10 - 19  20 - 29  30 - 39 40 - 49 50 - 59

 �$��.� (��) 5 10 A 20 10 10

5�
 �
!P�Z�%G!"�*������6#��
��%&��#
ก��  33.33  �p ���' (�
�'�������6#��
��%&��#
ก����#
��
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25. ก�
������"���6�  X  ���  Y  �%�'
���������ก����*	
�
*	#�$��%&

X 1 2 3 3

Y 1 3 4 6

5�
��ก
��ก	)"�*�'
����������A)*Rn*ก�A����*ก�#
'�!6#���6�  Y  =  a + bX
���'���G�  X  =  10  �#
"�*  Y  ��#
ก����#
��

************************
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���������	 PAT 1 (�.�. 52)

������  1
	
�  1  ���  ���  4
�
����� ���	�
  1  �
��  ����  x = − 2, y = 1

�
���  −2 ≤ 0 ∧ −2 = 1 + 1

���	�
  2  �
��  ����  �����  x = − 2

x = − 2 → y = − 2 −2 ≤ − 2 ∧ − (−2 − 2) ≥ 0

y = − 1 −2 ≤ − 1 ∧ − (−2 − 1) ≥ 0

y = 1 −2 ≤ 1 ∧ − (−2 + 1) ≥ 0

y = 2 −2 ≤ 2 ∧ − (−2 + 2) ≥ 0

���	�
  3  �
��  
��ก  x + y = 0 ∨ x − y = 0

        (x + y)(x − y) = 0

        ∴  x2 − y2 = 0 x2 = y2

�������  ��� 
�
���  x  "	�#$�������
% �  y  �'������'  1  ���
()�(��* �  �+,��
��-��x2 = y2

���	�
  4  �(.�  ����  x = 2, y = 2

2 </ 2 ∨ 2 >/ 2

	
�  2  ���  ���  1
�
����� ก. %0ก  ��
�$  p ∨ [(q ∧ r) → p] ≡ p ∨ [T → p] ≡ p ∨ p ≡ p

�. %0ก  ��
�$  (p → q) ∧ r ≡ (F → q) ∧ r ≡ T ∧ r ≡ r

	
�  3  ���  ���  3
�
����� ���  ก. ��ก  A  =  {0, 1, 2, {0, 1, 2}}  "#$�
�(
�
��������ก���  P(A)

	����+,��:	�(������  �������  �����ก���  A  "#$  P(A)  ()��);�ก��
:���ก���<��)��)'�  {0, 1, 2}  �(������  "#$�
��
���  {0, 1, 2} ⊂ A

�������  {0, 1, 2} ∈ P(A)

∴   ∴  ���  ก.  =��A ∩ P(A) = {{0, 1, 2}}

9
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���  �. ��ก;�('?  n(A) = 4 → n(P(A)) = 24 = 16

"#$��ก���  ก.  n(A ∩ P(A)) = 1

n(A − P(A)) = 3

n(P(A) − A) = 15

∴  ���  �.  %0ก

	
�  4  ���  ���  1
�
����� ��� 
�
  A                 x3 + x2 − 27x − 27 = 0

          x2(x + 1) − 27(x + 1) = 0

                  (x2 − 27)(x + 1) = 0

(x − 27 )(x + 27 )(x + 1) = 0

  ∴  x = 27 ,− 27 ,−1 A = {3 3 ,−3 3 ,−1}

��� 
�
  B x3 + (1 − 3 )x2 − (36 + 3 )x − 36 = 0

 x3 + x2 − 3 x2 − 36x − 3 x − 36 = 0

  x2(x + 1) − 3 x(x + 1) − 36(x + 1) = 0

                    (x2 − 3 x − 36)(x + 1) = 0

              (x − 4 3 )(x + 3 3 )(x + 1) = 0

∴  x = 4 3 ,−3 3 ,−1 B = {4 3 ,−3 3 ,−1}

"#$  A ∩ B = {−3 3 ,−1} ⊂ [−3 5 ,−0.9]

	
�  5  ���  ���  2
�
����� x

x2 − 3x+ 2
≥ x+ 2

x2 − 1

x
(x− 1)(x− 2) − x+ 2

(x− 1)(x+ 1) ≥ 0

              x(x+ 1) − (x+ 2)(x− 2)
(x− 1)(x− 2)(x+ 1) ≥ 0

             (x2 + x) − (x2 − 4)
(x− 1)(x− 2)(x+ 1) ≥ 0

             (x+ 4)
(x− 1)(x− 2)(x+ 1) ≥ 0 , x ≠ 1, 2,−1

3 1 15

A P(A)

10
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x : − 4, 1, 2,−1

(−1, 0.5) ⊂ (−∞,−4] ∪ (−1, 1) ∪ (2,∞)

	
� 6   ���  ��� 4
�
�����      "#$   x2 + 2y2 = 2 , − 2 ≤ x ≤ 2 −2 ≤ y ≤ 2

 "#$  x2

( 2 )2
+ y2

12
= 1 , − 2 ≤ x ≤ 2 −2 ≤ y ≤ 2

��ก
0+  r  ���  ��
)  x2

( 2 )2
+ y2

12
= 1

:<���'0�C�'*�

���D
"#$  (��� ��−2 ≤ x ≤ 2 −2 ≤ y ≤ 2

�������  "#$  Dr = [− 2 , 2 ] Rr = [−1, 1]

Dr − Rr = [− 2 , − 1) ∪ (1, 2 ]

	
�  7  ���  ���  1
�
����� ���
0+	��;�('?

��ก;�('?  =BC3 + AC3 2(BC + AC)

                        =a3 + b3 2(a + b)

   =(a + b)(a2 − ab + b2) 2(a + b)

                         =( 2 )2 a2 − ab + b2

                               =c2 a2 + b2 − ab (1)

 ��กกE���  Cosine    =c2 a2 + b2 − 2ab cosC (2)

��ก  (1)  "#$  (2)  �$-��  2 cosC = 1 → cosC = 1

2
→ C = 60

∴  cotC = cot 60 = 1

3

-4 -1 1 2

y

x

1

-2

-2

-1

-  2  2 2

2

A B

C

b a

c =   2

11
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�  8  ���  ���  2
�
�����      
��       8x + 8 = 4x + 2x+ 3 2x − 1 = 0 22x − 8 = 0

                                   8x − 4x − 2x ⋅ 23 + 8 = 0 2x = 1 22x = 23

   ∴             ∴             23x − 22x − 8 ⋅ 2x + 8 = 0 x = 0 x = 3

2

"	�;�('?  
�ก���  �������  *��-��-��22x(2x − 1) − 8(2x − 1) = 0 x > 0 x = 0

  ∴  �
���  (2x − 1)(22x − 8) = 0 x = 3

2
x ∈ [1, 2)

	
�  9  ���  ���  2
�
�����       ��  B : x2 + y2 − 10x − 10y + 49 = 0

P0�'?ก#��  = (5, 5), rB = 52 + 52 − 49 = 1

��ก
0+
$'$(����ก()��Q�()��+,�-+-��
$ �����Q� p "#$ q
���  1 + 5 2 + 1 = 2 + 5 2

��  A : x2 + y2 = 1

P0�'?ก#��  = (0, 0), rA = 1

	
�  10  ���  ���  1
�
����� ����
D���
)�$-��  b = 1, c = 1

��ก        a2 = b2 + c2

"(����  a2 = 12 + 12 = 2

��ก�
��
)  ���  x2

2
+ y2

1
= 1

�����"(��Q�  *���ก�
��
)�
�����ก�
�+,��
��(1,− 2

2
)

∴ �Q�  �'0�
�  E(1,− 2

2
)

p

q

1

1

5

5
(0,0)

(5,5)
5  2

y

x
1

11
1

12
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�  11  ���  ���  3
�
����� ��ก  ��������ก  AX = C








1 2 1

−2 0 1

0 1 2















x

y

z








=







2

−2

3








2A + B = 2








1 2 1

−2 0 1

0 1 2








+







1 −1 0

2 0 −1

1 4 0








                  x + 2y + z = 2 (1) =







3 3 2

−2 0 1

1 6 4








���  "(�*���ก�
  −2x + 0y + z = − 2 (2) 2A + B (2A + B)X =







a

b

c








  �$-��    0x + y + 2z = 3 (3)







3 3 2

−2 0 1

1 6 4















x

y

z








=







a

b

c








*��กE���  Cramer  -�� ����  x             







3 3 2

−2 0 1

1 6 4















2

−1

2








=







a

b

c








�$-��                   x =

2 2 1

−2 0 1

3 1 2

1 2 1

−2 0 1

0 1 2

= 10

5
= 2








7

−2

4








=







a

b

c








������  x  "(�*�  (2)  �$-��  z = 2 a = 7, b = − 2, c = 4

������  x  "(�*�  (3)  �$-��  ∴  y = − 1 a + b + c + 7 + (−2) + 4 = 9

	
�  12  ���  ���  4

�
�����            det







2








0 x 0

0 2 2

3 1 5








−1 






= 1

x− 1
→ 23

















1

0 x 0

0 2 2

3 1 5















 = 1

x− 1

��������ก
0 x 0

0 2 2

3 1 5

0 x

0 2

3 1

= 6x

0    6x    0

000

13
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�������        =23


1

6x



1

x− 1

   =8

6x

1

x− 1

  =4

3x

1

x− 1

                  = 3x4x − 4

 x = 4
	
�  13  ���  ���  1
�
����� ���  ก.  ��ก;�('?  	���W�กก�
  "������u + v u − v

             ∴  (u + v) ⋅ (u − v) = 0 → u 2 − v 2 = 0 → u 2 = v 2 u = v

���  �.  (u + 2v) ⋅ (2u − v) = 2 u 2 − u ⋅ v + 4u ⋅ v − 2 v 2

"#$��ก;�('?  (��* �  = 2( u 2 − v 2) + 3u ⋅ v u ⊥ v u ⋅ v = 0

"#$��ก���  ก.  �������  u 2 − v 2 = 0 (u + 2v) ⋅ (2u − v) = 0

∴ 	���W�กก�
  u + 2v 2u − v

	
�  14  ���  ���  4
�
����� ก. %��#����
  #0�����"#����Qก
�    #0�����  �+,��������()�=��an

n = 1

∞
Σ an

����  �$-��  �������  #����
  #0�����an = 5
n→ ∞
lim an =

n→ ∞
lim an = 5 an

"	�    �������  ��Qก
�  #0���ก
n = 1

∞
Σ an =

n = 1

∞
Σ 5 = 5 + 5 + 5 + ..... = ∞

n = 1

∞
Σ an

ก. %����Qก
�    #0�����"#����Qก
�  #0�����  �+,��������()�=��
n = 1

∞
Σ an

n = 1

∞
Σ 

1 + an

2n



����  �$-��  an = 0
n = 1

∞
Σ an =

n = 1

∞
Σ 0 = 0 + 0 + 0 + ..... = 0

�������  ��Qก
�   #0�����
n = 1

∞
Σ an

"	�   
n = 1

∞
Σ 

1 + an

2n

 =

n = 1

∞
Σ 1 = 1 + 1 + 1 + ..... = ∞

�������  ��Qก
�  #0���ก
n = 1

∞
Σ 

1 + an

2n



14
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�  15  ���  ���  1
�
����� ��ก "#$  �$-��z3 − 2z2 + 2z = 0 z ≠ 0

z2 − 2z + 2 = 0 → z =
−(−2) ± (−2)2 − 4(1)(2)

2

z = 2± 2i

2

z = 1 + i, 1 − i

;�('?ก�� ��  �'0�*�����  �$-��  ��
�$�)  arg (z) (0, π
2

) z = 1 + i arg (z) = π
4

∴  z4

(z)2
= (1+ i)4

(1− i)2
= (2i)2

−2i
= − 2i

	
�  16  ���  ���  2
�
����� P( '�
-��#0ก"
ก�)"��, #0ก����)��)'�  "#$#0ก()�����)� #���	��#����
)

             = 5

12
× 4

11
× 3

10
= 1

22

 '�
-���)"��                                 '�
-���)� #���
                  '�
-���)��)'�

	
�  17  ���  -���)���%0ก
�
����� ��ก;�('?�) #��-X  12   #��  �+,� #�����
Q�  3   #��
������� ()�� #���+,� #���)  �)   #��12 − 3 = 9

   n(S) = ��������Z) '�
 #��-X  4   #����ก(��� ��  12   #��
(��-��  ��Z)


12

4

 = 495

   n(S) = ��������Z) '�
 #��-X  4   #��;�'-�� #�����
Q�-���ก��  1  #��
(��-��  
ก
D)�)���
Q�  1   #��  

3

1





9

3

 = 252

                   ���
Q� 1  #��                      �) 3  #��

ก
D)�)���
Q�  0   #��  
9

4

 = 126

   (-�����
Q��#')                       '�
 #���) 4  #��     

��������Z)()�	���ก�
�(��ก�
  252 + 126 = 378

�������  P(E) = 378

495

��������  ...����)�  ...  ���	�
()�%0ก	���-���)*�	���#��ก�
�
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�  18  ���  ���  3
�
����� n(S) = ��������Z)*�ก�
;'�#0ก�	[�  2  #0ก �<���
���  (��-��  ��Z)6 × 6 = 36

n(E) = ��������Z)*�ก�
;'�#0ก�	[�  2  #0ก �<���
���"#��-��"	��
���+,�  7  
;�'�)#0ก�	[�#0ก �<���<��"	��-�����'ก���  4  -��"ก�

�)  6  ��Z)(1, 6), (2, 5), (3, 4), (4, 3), (5, 2), (6, 1)

������� P(E) = 6

36
= 1

6

	
�  19  ���  ���  2
�
����� ��กก�� ��* �  �$-��

�$-�� −1 = 145− µ
σ (1)

  1 = 165− µ
σ (2)

��ก  (1)  "#$  (2)  �$-��  µ = 155 σ = 10

�������  ���+
$��(Z�]ก�
"+
=��  = σ
µ = 10

155
= 2

31

	
�  20  ���  ���  1
�
����� ��ก  z = x− µ

σ

"#$��กก�� ��* �  z1 + z2 = z3

�$-��  x1 − µ
σ +

x2 − µ
σ =

x3 − µ
σ

             x1 + x2 − 2µ = x3 − µ

             x1 + x2 − x3 = µ

.8413 - .5 = .3413 .5 - .1587 = .3413

.8413

.1587

145 165
Z = -1 Z = 1

16
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�  21  ���  ���  3
�
����� ��ก������-�;�('?  

ก.   1 ∈ A

�. ���0#ก�
  (��ก  x ∈ A → 1
x ∈ A

1
x ∉ A → x ∉ A p → q ≡∼ q →∼ p)

�. ���0#ก�
  (��ก  x ∈/ A ↔ 2x ∈ A x ∈ A ↔ 2x ∉ A p ↔ q ≡∼ p ↔∼ q)

� !�ก  # � !�ก  	
1 ∈ A ↔ 2 ∉ A 2 ∉ A → 1

2
∉ A

2 ∉ A ↔ 4 ∈ A 4 ∈ A → 1

4
∈ A

4 ∈ A ↔ 8 ∉ A 8 ∉ A → 1

8
∉ A

8 ∉ A ↔ 16 ∈ A 16 ∈ A → 1

16
∈ A

    16 ∈ A ↔ 32 ∉ A 32 ∉ A → 1

32
∉ A

	
�  22  ���  ���  2
�
����� ����
D�()���#�  12.30 �.

��.�'��ก����Q�  ��.�����ก����Q�  180 15

�$-�������.�'��"#$��.�����(���Q�ก��  �������#�=���-+  30  ��()165

"#$%����.�'��  "#$��.�����(���Q�ก��  �������#�=���-+  ��()θ 30θ
165

= 2θ
11

12 1

6

165`

15`

17
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�  23  ���  ���  4
�
�����

��ก
0+  In = 

n− 1
n , 1



:<���$�+,���
�:	���  (2551
2554

,
2553

2552
]

�����                 n− 1
n ≥ 2551

2554
, n > 0

        2554n − 2554 ≥ 2551 n

                          3n ≥ 2554

                            n ≥ 851.3

  ∴  n ∈ N n ∈ {852, 853, ...}

��ก	���#��ก(���  4  �
���  (Qก	���#��ก�+,������ก���  {852, 853, ...}
�������  �
��$	�
  1276  ��
�$�+,����()����'()��Q�*�(���  4  	���#��ก

	
�  24  ���  ���  3
�
����� ��ก;�('?  �.  ���� ��'�#�  1,  �.  ���� ��'�#�  5

"#$ �.  -��	��  �.  "#$  �.  -��	��  �.
1 2 3 4 5 6

�������  �.  	������� ��'�#�  3
"#$ W.  ����	������:��'���  �.

1 2 3 4 5 6

�������  W.  	������� ��'�#�  2
()�� #�����  ก.  "#$  �.  ����-��  2  ��Z)

�
�����  1
1 2 3 4 5 6

�
�����  2
1 2 3 4 5 6

����
D���ก	���#��ก  �
���  ���()��+,��
��(���  2  ��Z)  ���  ���  3

1 2 3 40 n1
2

2
3

n - 1
n

�

�

�

�

W �

�

�

�

�

�

W

W

�

�

�

�ก

ก
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�  25  ���  ���  4
�
����� ก$%����  1  �.  ���� ��'�#�  1  �$���-��  2  ��Z)  � �������  24  ���

1 2 3 4 5 6

1 2 3 4 5 6

ก$%����  2  �.  ���� ��'�#�  6  "#$  �.  	������� ��'�#�  2  "��a  ��
�$�)������

$ ����  �, �  �'0�  3  ��

1 2 3 4 5 6

"#$ �.  -��	��  �.  "#$ �. -��	��  �.
�������  �.  ���� ��'�#�  4

"#$ W.  ����	������:��'���  �.
�������  W.  ���� ��'�#�  3

()�� #��  ���  ก.  "#$  �.  ����-��  2  ��Z)  ���

1 2 3 4 5 6

1 2 3 4 5 6

∴  
��(���  2  ก
D)  ��������Z)���ก�
����(��� ��  =  4  ��Z)

�

�

�

�

W

W

�

�

�

�ก

ก

W� ��

W�

�

�

�

�

�

ก

กW�

�
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������  2
	
�  1  ���  33

������ ��ก����	  n[(A∩B) ∪C] = n[(A∪C) ∩ (B∪C)] = 28

��ก n[(A∪C) ∪ (B∪C)] = n(A∪C) + n(B∪C) − n[(A∪C) ∩ (B∪C)]

∴ n(A∪B∪C) = 32 + 29 − 28 = 33

	
� 2  ���  30

������ 465 = 403(1) + 62 465 = 431(1) + 34

403 = 62(6) + 31 431 = 34(12) + 23

    62 = 31(2) + 0 34 = 23(1) + 11

   ∴                            a = (403, 465) = 31 23 = 11(2) + 1

                               11 = 1(11) + 0

                        ∴   b = (431, 465) = 1

��
������  a − b = 31 − 1 = 30

	
�  3  ���  7.5

������ g(x) = 2f(x) = 2 ⋅ 1x = 2

x

��  ffff((((3333)))) f(3) = 1

3

��    ∴  gggg−−−−1111((((3333)))) 3 = 2
x → x = 2

3
g−1(3) = 2

3

           =gof(3) + fog−1(3) g(f(3)) + f(g−1(3))

= g

1

3

 + f

2

3



= 2
1
3

+ 1
2
3

= 6 + 1.5 = 7.5

	
�  4  ���  6

������ (f−1 + g−1)(2) = f−1(2) + g−1(2) = 8 + (−2) = 6

��  ��ffff−−−−1111((((2222)))) gggg−−−−1111((((2222))))

2 = 3 x 2 = x

1+ x

x = 8 x = − 2

∴ ∴f−1(2) = 8 g−1(2) = − 2

20
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�  5  ���  x = 2


������ ��ก����	   x = (1 − cot 20 )(1 − cot 25 )

x = 1 − cot 25 − cot 20 + cot 20 cot 25 (1)

��������ก  cot(20 + 25 ) = cot 45

cot 20 cot 25 − 1
cot 25 + cot 20 = 1

cot 20 cot 25 − 1 = cot 25 + cot 20

      cot 20 cot 25 = 1 + cot 25 + cot 20 (2)

���  (2)  ��!�  (1)  �
���
x = 1 − cot 25 − cot 20 + 1 + cot 25 + cot 20 = 2

	
�  6  ���  0

������ (sinθ + cosθ)2 = 3

2

sin2θ + 2 sinθ cosθ + cos2θ = 3

2

sin 2θ = 1

2
→ 2θ = 30 → θ = 15

∴ arccos (tan 3θ) = arccos (tan 45 ) = arccos 1 = 0

	
�  7  ���  5.5

������ ��ก�#  x2 + y2 + ax + by + c = 0

#$�%�&'��	ก�����'��$�    �
���  
−a
2
, − b

2

 = (2, 1) a = − 4, b = − 2

��ก(')         r = CP
=h2 + k2 − c

Ax1 +By1 +C

A2 +B2

=22 + 12 − c 2− 1+ 2
2

          =5 − c 3

2

             =5 − c 9

2

                   c = 1

2

∴ a + b + c = −4 + (−2) + 1

2
= 5.5

P

x - y + 2 = 0

r

C(2,1)
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�  8  ���  8

������ ��ก4��#'��$�����	ก5�6��!6��4$��(')����7��$8

9#ก�(  PARA y2 = 4(1)(x + 1)

�7�(')����):�        y2 = 4x + 4 (1)

�ก�9#ก�(6��%�;7�4��  PARA  ก7>�9��;(�
����5�?��   ��ก  (2)  ���!�  (1)y = x

�
���  x2 = 4x + 4 → x2 − 4x − 4 = 0

x =
4± 16− 4(1)(−4)

2(1) = 4± 32

2
= 2 ± 2 2

��������ก�%�;7���'�>��9��;(�  y = x

�7��78�   �%�;7�?��    ��
  P(2 − 2 2 , 2 − 2 2 ) Q(2 + 2 2 , 2 + 2 2 )

∴  PQ = (2 + 2 2 − 2 + 2 2 )2 + (2 + 2 2 − 2 + 2 2 )2 = 8

��������  :  ก�(6�(
�
  PQ  ���6�������#�����!�  ∆PQR : PR = QR = 4 2

�7��78�  PQ = (4 2 ) 2 = 8

6(��  #�����  PQ  �5�#%#  ก7>���(�>45

�
���  cos 45 = 4 2

PQ

                 2

2
= 4 2

PQ

                  PQ = 8

	
�  9  ���  4��  6

������ 9##%;B!6�  logyx + 4 logxy = 4 logyx = A, logxy = 1

A

�
��� A + 4

A
= 4 → A2 + 4 = 4A → A2 − 4A + 4 = 0 → (A − 2)2 = 0

∴  A = 2 → logyx = 2 logyx
3 = 3 logyx = 3(2) = 6

v(-1,0)

y = x ____  (2)

Q(2 + 2  2, 2 + 2  2)

P(2 - 2  2, 2 - 2  2)

F(0,0)

Q(2 + 2  2, 2 + 2  2)

P(2 - 2  2, 2 - 2  2)
4  2

4  2

R
45G
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�  10  ���  4��  4

������    2log (x− 2) ⋅ 2log (x− 3) = 2log2 (x − 4)(x − 1) = 0

       ∴  2log (x− 2) + log (x− 3) = 2log 2 x = 4, 1

   ;(��?5�;�>����H>���  !I��#����log (x − 2) + log (x − 3) = log 2 x = 1

          ∴  (�ก�$�#$?�������$�9%�  ?��  4log [(x − 2)(x − 3)] = log 2

            (x − 2)(x − 3) = 2

               x2 − 5x + 6 = 2

               x2 − 5x + 4 = 0

	
�  11  ���  0.2


������ ��ก      aij
−1 = 1

detA
Cji(A)

           −32 + 0 − 6 = − 38

��
  detA =
1 2 4

−3 8 0

1 2 −1

1 2

−3 8

1 2

= − 32 + (−38) = − 70

                −8 + 0 − 24 = − 32

�
���  a31−1 = 1

−70C13(A) = − 1

70
M13(A)

                −8

           a31−1 = 1

−70
−3 8

1 2
= − 1

70
[−6 + (−8)] = 1

5
= 0.2

               −6
	
�  12  ���  9

������ ��ก����	  ;���ก�(  DF = aAB + bBC

��ก(')  =DF DC +CF = 3

4
AC + 2

3
CB

= 3

4
(AB + BC) − 2

3
BC = 3

4
AB + 3

4
BC − 2

3
BC

∴     =   �
���  DF
3

4
AB + 1

12
BC a = 3

4
, b = 1

12

       ∴  a
b

=
3
4

1
12

= 3

4
× 12 = 9

A

B C

D
1

3

1 2F
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�  13  ���  4

������ ����	ก5�6��  w, z  �):��5�����IB�O���  ��
  w = z − 2i, w 2 = z + 6

��ก �
H>���  z  ;����):��5�����(B������78�  �H(�
  �9#�w 2 = z + 6 w 2 ≥ 0

w 2 = z + 6

z − 2i 2 = z + 6

z2 + (−2)2 = z + 6 → z2 − z − 2 = 0 → (z − 2)(z + 1) = 0

�
���  z = 2,−1 w = 2 − 2i, − 1 − 2i

�7��78�  w = 2 + 2i, − 1 + 2i

�;�����	ก5�6��  ��'�!�  arg (w) 
0,

π
2




�7��78�    ∴  w = 2 + 2i = a + bi a + b = 4

	
�  14  ���  70

������ ��ก�������44���9#ก�(4���5�ก7��$�����	ก5�6��#�!6��4$��ก(�P

9#ก�(�%�)(
9�?	  ?��  P = 2x + y

�5��%�#%#���!�9#ก�(�%�)(
9�?	
�
��� P(0, a

2
) = 2(0) + a

2
= a

2

 P(a, 0) = 2a + 0 = 2a

P(0, b
2
) = 2(0) + b

2
= b

2

P(b, 0) = 2b + 0 = 2b

��ก����	  �
��� #$?��  a < b Pmax 2b = 100 → b = 50

#$?��  Pmin
a

2
= 10 → a = 20

∴  a + b = 20 + 50 = 70

	
�  15  ���  2.38

������ =an+ 1

2 − an2 (an+ 1 − an)(an+ 1 + an)

= (d)[a1 + nd + a1 + (n − 1)d] = d[2nd + 2a1 − d]

= 2d2n + 2a1d − d2

�����������������������������������������������������������������������������������
�����������������������������������������������������������������������������������
�����������������������������������������������������������������������������������
�����������������������������������������������������������������������������������
�����������������������������������������������������������������������������������
�����������������������������������������������������������������������������������
�����������������������������������������������������������������������������������

y

x

b
2(0,    )

a
2(0,    )

x + 2y = b
x + 2y = a

(a,0)
(b,0)
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��ก����	 
n→ ∞
lim





an+ 1
2 − an2

n




 = 4

n→ ∞
lim



2d2n+ 2a1d− d2

n




= 4 → 2d2 = 4 → d2 = 2 → d = 2 ,− 2

∴ =a17 − a9
2

a9 + 8d− a9
2

= 2 d = 2 2

= 2 1.414 = 2(1.189) = 2.378 = 2.38

* 6#���6;%   �#�;����5�#�?B�  �H(�
�5�!6�   �#��):��5�����(B�    *d = − 2 2 d

	
�  16  ���   4

������

n→ ∞
lim



3n+ 12n+ 27n+ .....+ 3n3

1+ 8+ 27+ .....+ n3

 =

n→ ∞
lim



3n(1+ 4+ 9+ .....+ n2)
13 + 23 + 33 + .....+ n3




=
n→ ∞
lim

3n(12 + 22 + 32 + .....+ n2)



n
2

(n+ 1)

2

=
n→ ∞
lim

3n

n
6

(n+ 1)(2n+ 1)


n2(n+1)2
4

=
n→ ∞
lim

4n+ 2
n+ 1 = 4

	
�  17  ���  0.25

������ ��ก  f (x) = x2 − 1 → f(x) = ∫ f (x)dx = ∫(x2 − 1)dx = x3

3
− x + c

=
0

1

∫ f(x)dx
0

1

∫ 

x3

3
− x + c

 dx = x4

12
− x2

2
+ cx 0

1

= 

1

12
− 1

2
+ c

 − 0 = c − 5

12

����	>�ก���  �
������  ∴  
0

1

∫ f(x)dx = 0 c − 5

12
= 0 c = 5

12

�7��78� f(x) = x3

3
− x + 5

12

∴  f(1) = 1

3
− 1 + 5

12
= − 1

4
= − 0.25 f(1) = 0.25

	
�  18  ���  12

������ f(x) = ax2 + b x → f (x) = 2ax + b

2 x

��ก  ∴  2f (1) = f(1) → 2
2a + b

2

 = a + b → 4a + b = a + b a = 0

�7��78�  ��
  f(x) = b x f (x) = b

2 x

∴ f(4)
f (9)

= b 4

b

2 9

= 2
1
6

= 12
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�  19  ���  8

������ ����	>�ก���  f(x)  #$?��9'�9%��$�  �9�����  x = 1 f (1) = 0

��ก f (x) = − 4 → f (x) = ∫ f (x)dx = ∫ (−4)dx = − 4x + c

��ก  �
���  ∴  f (1) = 0 f (1) = − 4(1) + c = 0 c = 4

�7��78� f (x) = − 4x + 4

 f(x) = ∫ f (x)dx = ∫(−4x + 4)dx = − 2x2 + 4x + c

��ก f(−1) + f(3) = 0 → (−2 − 4 + c) + (−18 + 12 + c) = 0

 ∴  −12 + 2c = 0 c = 6

�7��78� f(x) = − 2x2 + 4x + 6

����	>�ก���  ?��9'�9%�  �กB��$�  x = 1

∴ ?��9'�9%�  = f(1) = − 2 + 4 + 6 = 8

	
�  20  ���  56

������ 
������  1 �5�����BU$����ก7>   �BU$8!

6!2!
× 2! = 56

�5�����BU$�>��ก�%�#                      !6�?�  2  ?�


������  2 �5�����BU$����ก7>   �BU$

8

6





2

2

 ⋅ 2! = 56

  ����ก#�  6  IB8�!6�?�6�V��       9�7>�$�4��  2  ?�
                                 �$��6���!6��$ก?�

	
�  21  ���  21

������ �5�����BU$ก�(�7�ก�(�4��47�  ����ก7>   ?(78�


7

2

 = 21

	
�  22  ���  2

������ DATA     1, 4, x, y, 9, 10

�
���#7U�X��   = x+ y
2

��
               x = 1+ 4+ x+ y+ 9+ 10
6

�7��78�  �
���  x+ y
2

= 1+ 4+ x+ y+ 9+ 10
6

                x + y = 12

�7��78�                  x = 1+ 4+ (12) + 9+ 10
6

= 6
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��ก9����>$����>��Y�$��    = Σ x− x
N

�
��� 8

3
= 1− 6 + 4− 6 + x− 6 + y− 6 + 9− 6 + 10− 6

6

8

3
= 5+ 2+ x− 6 + (12− x) − 6 + 3+ 4

6

8

3
= 14+ x− 6 + 6− x

6

   2 x − 6 = 2

     x − 6 = 1

�
��� x = 5, 7

    Z�� �
���  x = 5 y = 7

    Z�� �
���    (!I��#�����H(�
  x = 7 y = 5 x </ y)

�7��78� y − x = 7 − 5 = 2

	
�  23  ���  10

������ ก5�6��4��#'��($����ก�����)#�ก  ?��  x1, x2, x3, x4, x5

��กก����!"�
  QQQQ1111 ==== 5555

;5��6���  (��'�(
6����  ก7>  Q1 = 1

4
(5 + 1) = 1.5 x1 x2)

�
���  5 =
x1 + x2
2

→ x1 + x2 = 10 (1)

��กก����!"�
  QQQQ3333 ==== 22220000

;5��6���  (��'�(
6����  ก7>  Q3 = 3

4
(5 + 1) = 4.5 x4 x5)

�
���  20 =
x4 + x5
2

→ x4 + x5 = 40 (2)

��กก5�6��!6�  x = 12

�
��� 12 =
x1 + x2 + x3 + x4 + x5

5

 ��ก  (1)  ��
  (2)12 =
10+ x3 + 40

5

x3 = 10

;���ก�(6�  D5
;5��6���    D5 = 5

10
(5 + 1) = 3

�7��78�      D5 = x3 = 10
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�  24  ���  57

������

����  ($%) ����
�'�  (f) (d)   ffffdddd

  0 - 9 5 −2 −10

10 - 19 10 −1 −10

20 - 29 A   0     0
30 - 39 20   1   20
40 - 49 10   2   20

 50 - 59 10   3   30
                Σ fd = 50

��ก  x = a + iΣ fd

N

�
���  33.33 = 24.5 + (10)(50)
N

→ N = 56.62

�7��78�  �5����?�!�6#'�>����$8#$   57  ?�
	
�  25  ���  19

������

x          y          xy          xxxx2222

1          1            1          1
2          3            6          4
3          4          12          9
3          6          18          9
9        14          37        23

��ก  y = a + bx

9#ก�()ก;B  ?��
  Σ y = Σ a + bΣ x → 14 = 4a + 9b (1)

Σ xy = aΣ x + bΣ x2 → 37 = 9a + 23b (2)

��ก  (1)  ��
  (2)  �
���  a = − 1 b = 2

�7��78�  9#ก�(  ?��  y = − 1 + 2x

�#���   �
���  x = 10 y = − 1 + 2(10) = 19
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